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一、求解 y''+y' − 2y = �
3 sin t − cos t, 0< t < 2π
3 sin 2t − cos 2t , t > 2π

; y(0)=1，y'(0)=0。

其中y'
dy
dt

; y''
d

2
y

dt2
。（30 分）

二、設矩陣 A= �
1 2 3 4
1 1 1 1

�，求矩陣 B 使得 AB= �
1 0
0 1

�。（25 分）

三、R3 空間中，一曲線 C 之參數表示式如下：

x = cos t， y = sin t， z =
t

3
；其中− 4π ≤ t ≤ 4π。

求曲線C之長度（length of curve C）。（10分）

四、設 C 為複數平面上 |z|=1 之圓，逆時針方向，求下列積分值：


�z+1� sin z

(2z�1)
2 dz。（10 分） 

cos z

z7 dz 。（5 分）

五、設W=(aX+3Y )2，其中 X 和 Y 為隨機變數（random variable），已知：

⑴X 和 Y 的期望值均為 0，亦即 E[X]=E[Y]=0；

⑵X 和 Y 的變異數（variance）分別為σX
2 = 4，σY

2 =16；

⑶X 和 Y 之相關係數（correlation coefficient）ρ
XY
= −0.25。

求a，使得 E[W]（E[W]：W的期望值）達到最小。（15 分）

承上，求最小值之 E[W]。（5 分）
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